8) a<b ==>a < (at+b)/2<b

Dem: a<b ==> ata<atb ==>2a<a+tb ==>a<(atbh)/2
a<b==>atb <2b==>(atb)/2<b

==>a<(ath)/2 A (atb)/2<b ==> a<(ath)/2<b/.

/ X <y=>x+tz <yt+z
/ X<y A y <z <==> x<y<z

9) a2+ b2>=2ab

Borrador: a2+ b2>=2ab
<==>a2-2ab +b2>=0
<==>(a-b)? >=0 / Cierto, pues para x real se tiene x? >= 0

Dem: Como a y b reales, entonces (-b) real; luego, a+(-b) = a-b real.
Luego, se tiene:

(a-b)2>=0
==> a2—2ab+b2>=0 /+2ab
==>a?—2ab +b?+ 2ab >=2ab + 0
==> a2 + b? + (2ab — 2ab) >=2ab / Neutro aditivo lado derecho

==>a2+ b2+ (0>=2ab / Inverso aditivo lado izquierdo

==> a2 + b? >= 2ab / Neutro aditivo lado izquierdo.

18) sqrt(a+b) <= sqrt(a) + sqrt(b) / sqrt : raiz cuadrada (SQuare RooT)
Borrador: sqrt(a+b) <= sqrt(a) + sqrt(b) /()* sqrt(atb)>=0AMNa+tb>=0 Na>=0/Ab >=0

<==> atb<= a+b+2sqrt(ab) / -a-b
<==> 0 <=2sqrt(ab) / Cierto, pues ab >=0 ,entonces la raiz existe y ademas es no
negativa!!!

Dem: Para que exista sqrt(a) se debe cumplir que a >= 0.
Para que exista sqrt(b) se debe cumplir que b >= 0.
Si a>0 y b>0, entonces ab>0 (Axioma de Orden).
Si a=0, entonces ab=0. Si b=0, entonces ab = 0.
Luego, ab >= 0.
Entonces, sqrt(ab) >= 0, por propiedades de existencia de raices cuadradas.

==> sqrt(ab) > =0

==>2sqrt(ab)>=0 /+a+b

==>a+b+2sqrt(ab) >=a+b

==> sqrt(a)? + sqrt(b)? + 2 sqrt(ab) / a = (sqrt(a))?, pues a >=0

==> ('sqrt(a) + sqrt(b) )>>=a+b / a>=0 A b>=0 ==> a+b>= 0 ==> sqrt(a+b) es un real
==> (sqrt(a) + sqrt(b) )> >= (sqrt(a + b) )> /sqrt (), se puede pues ambos lados son no negativos.
==> sqrt(a) + sqrt(b) >= sqrt(a+b) //.



20) (a>1Ab>1)==>ab+tl1>a+b

Dem:
a> 1 ==> a_l > 0 X>0 A y>0 ==> X+y>0 (01)
b>1 ==> b-1>0 x>0 A y>0 ==> xy>0 (02)

==>(a-1)(b-1) >0
==>agb—-a-b+1>0 /+a+b
==>ab+1>a+b /.



